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Prof.ssa Claudia Ceci

Sia dato uno spazio di probabilitá (Ω,F , P )

1. Sia Λ una v.a. di distribuzione uniforme su {1, 2, . . . 10} ed N una v.a.
a valori in {0, 1, 2, . . .} tale che

P (N = n|Λ = λ) =
λn

n!
e−λ, n = 0, 1, 2, . . . .

(distribuzione di Poisson condizionata a Λ).
(a) Determinare la distribuzione di N , ossia P (N = n), n = 0, 1, 2, . . . .
(b) Calcolare E[N ].
[Suggerimento: Calcolare E[N |Λ = λ] e successivamente applicare la pro-
prietá che E[N ] = E[E[N |Λ]]]

2. Sia N una v.a. di distribuzione di Poisson di parametro λ > 0
(ossia P (N = n) = λn

n! e
−λ, n = 0, 1, 2, . . .) e {Zi} una successione di v.a.

indipendenti e identicamente distribuite di media µ. Si supponga inoltre N
e la successione {Zi} indipendenti. Calcolare il valore atteso della v.a.

X =
N∑
i=1

Zi.

[Suggerimento: Calcolare E[X|N = n] e successivamente applicare la pro-
prietá che E[X] = E[E[X|N ]], oppure é possibile fare un calcolo diretto
ricordando che E[g(N)] =

∑
n≥0 g(n)P (N = n).]

3. Sia Λ una v.a. di distribuzione di uniforme nell’intervallo (a, b), con
0 < a < b e T una v.a. di distribuzione condizionata data la v.a. Λ:

P (T ≤ t|Λ = λ) = (1− e−λt)I{t≥0}.

(distribuzione esponenziale condizionata a Λ)
(a) Determinare la densitá congiunta della coppia (Λ, T );
(b) La media condizionata E[T |Λ];
(c) Calcolare E[T ].
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